Seminar 2.
Pravidlon Pro libovolny A-term F aproménnou x, kterd se nevyskytuje
volné v A-termu F odvod’ rovnost

(Ax. Fx) = F

Da se ukazat, Ze pravidlo m je bezesporné s axiomy A-kalkulu, ktery budeme
oznaCovat zkratkou A8 . Kalkul, ktery vznikne pfidanim pravidla n oznacujeme

jako AP .

Pravidlo i se Casto nazyva pravidlem extensionality protoze pro libovolné dva
Atermy F, G a proménnou x , ktera se nevyskytuje volnév F aniv G z
rovnice

Fx = Gx (1)
dovoluje odvodit rovnici

F=G (2)
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Divame-li se natermy F a G jako na funkce jedné proménné, rovnice (1) je
vyjadienim faktu, ze tyto funkce maji sobé rovné vSechny hodnoty. Pravidlem n
lze odvodit rovnost (2) funkci F a G.

Extenzionalita funkci pak jen vyjadiuje fakt, ze funkce, které maji stejn¢ vSechny
hodnoty se sob¢é rovnaji.

2.1 V kalkulu ABn odvodte zrovnice (1) rovnici (2).

2.2 V kalkulu A najdéte dvojice termi, které ukazuji, ze inkluze definované
na mnozin¢ A pomocirelaci -=>f , ->>F , = jsou ostré

> < >>f < =p
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Definice. Rikame, Ze

(1) term t je v B-normalnim tvaru, jestlize neobsahuje Zadny redex, tedy Ze
na néj nelze aplikovat (-pravidlo,

(i1) term t ma -normalni tvar, jestlize t = s pro néjaky term v 3-nor-
malnim tvaru,

(i11) term t je normalizovatelny, jestlize ma néjaky normalni tvar,

(iv) term t je silné normalizovatelny, jestlize libovolna strategie redukci
jeho redexti vede k jeho normalnimu tvaru.

2.4 Ov¢éite zda nasledujici termy maji  f-normalni tvar
(1) (Ayx.zy)((AX.XxX)(AX.XXX))(AWX.X)
(1) (Ay.yyy)((hab.a)(Ax.x)(SS)
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2.6 Najdcte A-termy, které jsou

(1) v p-normalnim tvaru,

(11) siln€ normalizovatelné, ale ne v f-normalnim tvaru,
(i11) normalizovatelné, ale ne siln€ normalizovatelné,
(1iv) nejsou normalizovatelné

2.7 Dokazte Substitucni lemma pro f-redukce: pro libovolné termy t, s a u,
a libovolnou proménnou x plati: je-li t->>; s potom t[x:=u]->>,
s[x:=u] .
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